Логические задачи.

1. Сколько у меня домашних животных, если все они, кроме двух,  собаки, все, кроме двух, кошки и все, кроме двух, попугаи?

2. На трех коробочках фокусник сделал надписи так, что все они оказались неверны. Определите, что лежит в каждой коробочке, если:

1 коробочка               2 коробочка                   3 коробочка


3. В парламенте одной из стран 150 депутатов. По крайней мере один из них честен. В каждой паре депутатов хотя бы один продажен. Сколько всего честных депутатов в парламенте данной страны?

4. Дима с собакой пошел встречать папу. Когда собака увидела папу, она побежала к нему со скоростью 5 м/с. Добежав до него, она сразу же побежала обратно к Диме. Добежав до Димы, она снова побежала к папе и т.д. Какое расстояние пробежала собака, если Дима и папа двигались со скоростью 1,5 м/с, а первоначальное расстояние между ними было равно 300 м?

5. В классе меньше 30 учеников. За контрольную работу по математике пятая часть учеников получила пятерки, четвертая часть – тройки, а половина – четверки.  Остальные получили двойки. Сколько учеников было в классе? Сколько из них получило двойку?

6. На строительстве дома работает бригада, состоящая из пяти человек: Андреева, Борисова, Иванова, Петрова и Сидорова. Профессии у них разные: один из них маляр, другой – плотник, третий – штукатур, четвертый – каменщик, а пятый – электрик. Они рассказали о себе следующее. Петров и Иванов никогда не держали в руках малярной кисти. Петров и Борисов живут в одном доме со штукатуром. Андреев и Петров подарили электрику красивую вазу. Борисов и Петров помогали плотнику строить гараж. Борисов и Сидоров встречаются по субботам у электрика, а штукатур по воскресеньям приходит в гости к Андрееву. По этим данным узнайте, у кого из них какая профессия.

7. Витя попросил трех одноклассниц порешать для него задачи. Для того, чтобы задачи быстрее решались, он сказал девочкам, что за каждую решенную задачу девочка, решившая ее первой, получает 3 конфеты, решившая второй – две, решившая последней – одну. После решения всех задач Витя обнаружил, что у всех девочек на столе по 11 конфет. Девочки сказали Вите, что они брали согласно уговору. Каждая девочка решила все  задачи и одновременно ни одной из задач они не решили. Стоит ли доверять  девочкам  и  почему?

8. Рыбак поймал рыбу. Когда у него спросили, какова масса пойманной рыбы, он сказал: «Хвост ее – 1 кг. Голова весит столько, сколько хвост и половина туловища, а туловище – сколько голова и хвост вместе». Какова же масса этой рыбы?

9. Переставьте три кружка так, чтобы пирамида стала ”вверх ногами”.
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10. Сколько нужно взять произвольным образом последовательных натуральных чисел, чтобы их произведение обязательно делилось на 120?
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5. Сколько нужно взять произвольным образом последовательных натуральных чисел, чтобы их произведение обязательно делилось на 120?

6. На одном из островов все люди или правдивые (они всегда говорят правду), или лгуны (они всегда говорят неправду). Про 100 человек из Совета старейшин этого острова известно, что хотя бы один из них правдивый, а среди любых двух из них есть хотя бы один лгун. Можно ли определить, сколько правдивых старейшин в Совете?

7.  В сказочной стране Перра-Терра среди прочих обитателей проживают карабасы и барабасы. Каждый карабас знаком с шестью карабасами и девятью барабасами. Каждый барабас знаком с десятью карабасами и семью барабасами. Кого в этой стране больше – карабасов или барабасов?

8. Числа от 1 до 20 выписаны в строчку. Игроки по очереди расставляют между ними плюсы и минусы. После того, как все места заполнены, подсчитывается результат. Если он четен, то выигрывает первый игрок, если нечетен, то второй. 

9. Имеются две кучки камней: в одной – 30, в другой – 20. За ход разрешается брать любое количество камней, но только из одной кучки. Проигрывает тот, кому нечего брать. 

Делимость и сравнение чисел.

1. Докажите, что значение выражения 
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 при любом натуральном значении n кратно 10.

2. Даны три различных не равных нулю цифры. Из них составлены всевозможные трехзначные числа (цифры не повторяются). Докажите, что сумма этих чисел делится на 6 и на 37.

3. Сколько нулей стоит в конце произведения 1 ( 2 ( 3 ( …( 25?

4. Делится ли сумма 
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 на 100?

5. В числе 321321321321 вычеркните нужные цифры так, чтобы получилось наибольшее число, делящееся на 9. 

6. К числу 19981998 припишите справа три цифры так, чтобы полученное число делилось на 7, на 8 и на 9.

7. Существуют ли целые числа m и n, удовлетворяющие уравнению m2+1234=n2?

8. Имеются две кучки камней: в одной – 30, в другой – 20. За ход разрешается брать любое количество камней, но только из одной кучки. Проигрывает тот, кому нечего брать. 

9. В коробке лежит 300 спичек. За ход разрешается взять из коробка не более половины имеющихся в нем спичек. Проигрывает тот, кто не может сделать ход. 

10. В сказочной стране Перра-Терра среди прочих обитателей проживают карабасы и барабасы. Каждый карабас знаком с шестью карабасами и девятью барабасами. Каждый барабас знаком с десятью карабасами и семью барабасами. Кого в этой стране больше – карабасов или барабасов?
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